67.ro¢nik matematické olympiady

Ulohy klauzurni ¢asti Skolniho kola kategorie B

1. Uvedte priklad mnohoclenu nejnizsiho mozného kladného stupné, ktery pii déleni
jak mnohoé¢lenem 2 — 4, tak mnohoélenem z3 — 8z + 8 dava zbytek 1.

2. Je dan trojihelnik ABC' s vepsanou kruznici k. Jeji dotykové body na stranach
AB, BC, CA ozna¢me postupné K, L, M. Necht E, F znaci po fadé body sou-
mérné sdruzené s bodem K vzhledem k bodim A a B. Prusecik primek EM a F'L
oznac¢me U. Dokazte, ze bod U lezi na kruznici k a ze pfimky UK a AB jsou
navzajem kolmé.

3. Cislo 2018 jsme rozlozili na souéet nékolika pfirozenych ¢isel a jejich tieti mocniny
secetli. Jaké zbytky miize tento soucet davat pri déleni Sesti?

Klauzurni cast skolniho kola kategorie B se kona
v utery 30. ledna 2018

tak, aby zacala dopoledne a aby soutézici méli na feseni tiloh
4 hodiny cistého casu. Za kazdou tlohu mtize soutézici ziskat
6 bodi, Gspésnym reSitelem je ten zak, ktery ziskd 10 bodu
nebo vice. Povolené pomitcky jsou psaci a rysovaci potieby
a Skolni MF tabulky. Kalkulatory, notebooky ani zadné jiné
elektronické pomtcky dovoleny nejsou. Tyto tidaje se zaktim
sdéli pred zahajenim soutéze.



