67.ro¢nik matematické olympiady

Ulohy klauzurni &asti kolniho kola kategorie C

1. Najdéte nejvetsi trojmistné ¢islo, z néhoz po vyskrtnuti libovolné cislice dostaneme
prvodislo.

2. Zkoumejme, zda lze étvercovou tabulku n x n vyplnit pfirozenymi ¢isly od 1 do n?
tak, aby v kazdé ¢tvercové casti 2 x 2 byl zapsan aspon jeden nasobek péti.
a) Dokazte, ze pro zadné sudé n to nejde.
b) Najdéte nejvétsi liché n, pro néz to jde.
3. Je dan trojuhelnik ABC' s tupym thlem pfi vrcholu A, v némz D znac¢i patu
vysky z vrcholu C. Na kolmicich k AB, které prochazeji body A a B, sestrojme
v poloroviné ABC' po fadé body E a F', pro néz plati |AE| = |AD| a |BF| = |BD|.
Oznac¢me konecné P a () pruseciky pfimek AF a BE s ptimkou C'D. Dokazte, ze
D je stfedem usecky PQ).

Klauzurni ¢ast skolniho kola kategorie C se kona
v atery 30. ledna 2018

tak, aby zacala dopoledne a aby soutézici méli na feseni tloh
4 hodiny cistého casu. Za kazdou tlohu mtize soutézici ziskat
6 bodi, Gspésnym reSitelem je ten zak, ktery ziskd 10 bodu
nebo vice. Povolené pomiticky jsou psaci a rysovaci potieby
a Skolni MF tabulky. Kalkulatory, notebooky ani zadné jiné
elektronické pomtcky dovoleny nejsou. Tyto tidaje se zaktim
sdéli pred zahajenim soutéze.



