68. ro¢nik matematické olympiady

Ulohy klauzurni ¢asti skolniho kola kategorie C

1. Jaky je nejvétsi mozny pocet Cisel, jez lze vybrat z mnoziny {1,2,...,2019} tak,
aby sou¢in zadnych tii z vybranych ¢isel nebyl délitelny deviti? Uvedte priklad
vyhovujici podmnoziny a zdivodnéte, pro¢ nemuize mit vétsi pocet prvki.

2. Pavel a Michal hraji nasledujici hru: U vrcholi ¢tyfsténu (trojbokého jehlanu) jsou
zpocatku napsané nuly. Pavel nejprve vybere néktery vrchol ¢tyrsténu a zvétsi ¢islo
u néj napsané o 2. Poté Michal vybere nékterou hranu tohoto ctyfsténu a zvétsi
¢isla v obou jejich krajnich bodech o 1. Jejich ,tahy“ se pravidelné stiidaji. Vyhrava
ten, po jehoz tahu budou ve vSech vrcholech ¢tyfsténu navzajem rtzna cisla. Ktery
z hraca si dokaze zajistit vyhru?

3. Necht D, E znadi po tadé stfedy stran AB, BC' trojuhelniku ABC a F je stfed
usecky AD. Dokazte, ze primka C'D ptli tsecku EF.

Klauzurni ¢ast skolniho kola kategorie C se kona
v utery 29. ledna 2019

tak, aby zacala nejpozdéji v 10 hodin dopoledne a aby sou-
tézici méli na feseni tloh 4 hodiny ¢istého casu. Za kazdou
ulohu miize soutézici ziskat 6 bodii, ispésnym resitelem je
ten zak, ktery ziskd 10 bodl nebo vice. Povolené pomiicky
jsou psaci a rysovaci potieby a skolni MF tabulky. Kalku-
latory, notebooky ani zadné jiné elektronické pomtcky do-
voleny nejsou. Tyto udaje se zaktm sdéli pred zahajenim
soutéze.



